* Derivada de una funcién en un punto a

IDEAS FUNDAMENTALES [N
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f'(a)=l;ifyf_(="+_';,)-ﬂ _ Limf()-f(a)

xoa  X=-a

* Lafuncion f es derivable en un conjunto A cuando es derivable en todos los puntos del conjunto A.

* Derivadas laterales

* Recta tangente alacurvay =f(x)enel puntoa ———

* Recta normal a la curva y = f(x) en el punto a

* Reglas de derivacién

Diferencial de
Una funcion

£ (a)= Lim f(a +h’)7 -f(a)
h-0*

f7 (a)= Lim f("’*",{—'w
h—-0~

- Una funcién es derivable en un
punto, si y sélo si, existen sus
derivadas laterales y coinciden.

y-fla)= f’(a)(x-a)
> y-fla)=- 1 (x-a)
f’(a)
- La derivada de una constante . .
e Sif)=c = f'x)=0 T
- La derivada de una suma es
S (f+9)' (x)=f'(x) + g'(x)

Aproximacion >

de un valor

la suma de las derivadas.

La derivada de un producto

es igual-a la derivada de la
primera por la segunda sin
derivar mas la primera sin — >
derivar por la derivada de la
segunda.

La derivada de un cociente
es igual a la derivada del nu-
merador por el denominador
sin derivar menos el numera- —
dor por la derivada del deno-

(f-9)' (x) =f'(x)- g(x) + g'(x) - f(x)

(f)’( _F'X)-gx)-g’(x)-f(x)
LA A
g g((x)

minador dividido por el deno-
minador al cuadrado.

La derivada de una composi-
cion: regla de la cadena.

(gof)" (x) = g'(f(x)) - £'(x)

Variacion de
la funcion

— P Af=f'(x)-h

f(x,+h)=f (x) + f'(x) - h



- Una funcién f es creciente en / cuando f(x) < fly) V x, y € I;

fes creciente < f'(x)>0Vxel

. L. - Una funcién f es decreciente en / cuando f(x) > fly) V x, y € I;
¢ Crecimiento y decrecimiento
f es decreciente & f'(x) <0V xel.

- Sifesderivable en x = a, entonces es creciente en a (respec-
tivamente decreciente) < f '(a) > 0 (respectivamente f '(a) < 0)

Puntos singulares: puntos que anulan la primera derivada.
Derivada segunda.

- Sif'"(a) > 0, tenemos un mini-
mo relativo.

- Sif '"(a) < 0, tenemos un ma-
ximo relativo.

¢ Extremos relativos

- Sif'"(a) =0, se busca la prime-

ra derivada que no se anule en

el punto a, f"(a) = 0:

Signo de la segun-
Pasos a seguir —» da derivada en los
puntos singulares
e Si n es impar, no hay extre-
mo.

* Sin es pary f"(a) > 0, hay
un minimo relativo.

* Sin es pary f(a) < 0, hay
un maximo relativo.

- Una funcién es convexa cuando la tangente a la funcién
esta por debajo de la grafica de la funcién. Y es céncava
cuando esta por encima.

- Si f es dos veces derivable en x = a y la derivada segunda
es continua en dicho punto, entonces:

e Sif'(a)>0 = fes convexa.

e Concavidad y convexidad * Sif"(a) <0 = fes céncava.

- Es aquel en el cual la funcion
pasa de ser concava a conve-
Xa o viceversa.

Punto de inflexion

- Sif'(a)=0yf''(a)=0,ena
hay un punto de inflexion.

Definir la funcion a optimizar

Derivar y buscar los
puntos candidatos

Problemas de L
optimizacion \
Comprobar con la segunda derivada

que es maximo o minimo



