ACTIVIDADES

LIMITES

1. Calcula los siguientes limites:
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Calcula los valores del parametro k para que |
se verifiquen las siguientes igualdades:

a) lim
103+ 5

X— +oo

b) lim[Vx+kx+1-x]=2

X—> oo

3. Calcula los limites laterales de las siguientes

funciones en los puntos que se indican:

1—x, six<O0

. en el punto x=0
X, six>0

a) fx) ={

e*, six<0
b) ix)={1-2x, si0<x<1en x=0yx=1
X2, six>1

¢) ix)=|x—5| en el punto x=5

d) 1(x)=|x|—xi‘1 en el punto x=0

En cada uno de los casos anteriores, explicar
si existe el limite en los puntos indicados.

4. Da un ejemplo de una funcion que esté
definida para todo x que no tenga limite cuando
X tienda a 2.

5. Dada la funcion:

X2 +1 si x<1
f(x) ={ ax+3 si 1<x<2
bx® -2 si x>2

calcula los valores de a y b para que existan
los limites:

lim f(x)

x=1

y Iinz f(x)




ACTIVIDADES

1. Estudiar la continuidad de las siguientes fun-
ciones indicando, cuando proceda, el tipo de
discontinuidad:

=2 si x<-2
a) f(x)=\—x+4 si 2<x<2
2 si x>2
_[2—-x sixs1
R f(x)_{1—2x si x> 1

0tn) = (211 52>

si x<1

il
b .
e {Jﬁq si x=1

_[x*—1si x<0
Bl) 1 —{2x—3 si x>0
%LBX—S si x+1/2
f) f(x) = 2 5x+
—% si x=1/2

2. Determinar los valores que deben tomar los
parametros a y b para que las siguientes fun-
ciones sean continuas:

x+1 si x<1
a) f(x
)X = { —ax® si x>1
x*+2x—1 si x<0
ax+b sio=x<1
si x21
senx si x<0

b) f(x {

) f(x

¢ { —x*+ax+b si x>0
x*+1 si x<0

Ad) f(x si0=x<3

siLx=3

e) f(x {

ax+b

3—axd sixs<1

2 .
% si x>1

3.La funcién:

f(X)=X3+X2+X+a

X1
no esta definida en el punto x = 1. Hallar el va-
lor del parametro a para que sea posible defi-
nir el valor de fi1) de forma que fsea continua.

CONTINUIDAD

4. Dada la funcion:

f(x)z{_1 si x<0
2x—1si x>0

Estudiar si verifica el teorema de Bolzano en el
intervalo [-1, 1]. En caso afirmativo, aplicar el
teorema.

5. Demostrar que la ecuacion 7 * = 8x tiene
alguna solucién en el intervalo [0, 1]

6. Responde a las siguientes cuestiones justifi-
cando las respuestas:

a)Sif(a) =5y f(b) =1, ;jexiste algin ce [a, b
tal que f(c) = 3?

b) De una funcion se sabe que tiene tres raices
en el intervalo [-4, 2] y que toma valores de
igual signo en los extremos. ;Es esto posi
ble?

En caso afirmativo, construye un ejemplo.

c¢) La funcién fix) = 1/x jes continua en todo su
dominio?

En caso afirmativo, explicar la aparente con-
tradiccion de continuidad e inexistencia de
maximo y minimo.

7. Estudiarla continuidad de la funcion:

0=

para los distintos valores del parametro k.

8. Demuestra que existe algin numero real entre
0 y 1 para el cual se verifica la siguiente igual-
dad:

_ 1
X2 +1

9. Determinar los valores que debe tomar el pa-
rametro a para que la funcion:

x*—a

f(x):x3+x2+ax—12

presente una discontinuidad evitable en el
punto x = 2.




14. Completar:

10 Probar que la ecuacion:

2
2x+sen x=1 fix) = X-—3X+2
‘ x—2

tiene alguna solucion real. ] : e )
. ‘ en x = 2, a fin de salvar la discontinuidad evi-
11.Calcular los valores de los parédmetros ay b table que presenta en dicho punto.

ara que la funcién:
P q ' 15. Estudiar las discontinuidades de:

fcosx si n<x<0 w‘ f(x) = e
f(x)=/a+xsi 0<x<1

b . ‘ enx=1.
Zsilsx<srm

g |
verifique las hipdtesis del teorema de Bolzano
en el intervalo [-m, w]. Aplicar el teorema. ‘

16. Sea la funcion:

: . : o ix>0
12. Si f(x) es una funcion continua en el fix) = {1e x :il ;( <0
intervalo [1, 9] y es tal que f(1) =-5y f(9) >0, _
(podemos asegurar en estas condiciones que la ¢Es continua en todo A?

funcidn g(x) = f(x) + 3 tiene al menos un cero en
el intervalo [1, 9] ?

13. Estudiar la continuidad de las siguientes fun-

ciones:
a) fix) =+ x*+1
) fix) = [X=1

x—1




